§. 29.                              Die Knotenpunkte.
Hieraus folgt leicht, dass *B + 1 nicht in dem ganzen Inter-vall 4V dasselbe Zeichen haben kann. Denn nehmen wir an, es sei #M + 1 immer positiv, oder wenigstens nirgends negativ, so ware die rechte Seite von (9) positiv, weil gn im ganzen Inter-vail und p*+1 — $• positiv sind. Die linke Seite aber ware negativ, da z'n im Punkte u positiv, im Punkte |3 negativ ist. Es muss also #n + i im Intervall Av sein Zeichen wecbseln und daber mindestens einen Knotenpunkt baben. Es kann aber auch in diesem Intervall nicht mehr als ein Knotenpunkt von #n+1 liegen, weil ja injedem der n -\- I Intervalle dv mindestens ein Knotenpunkt von ^w + i liegen muss, und diese Function doch nicbt mehr als n -j- 1 Knotenpunkte haben kann. Also baben wir den Satz:
10.   Von den Knotenpunkten von &n + i liegt einer in jedem der Theilintervalle ^/T, in die die Strecke 4 durch die Knotenpunkte von zn getheilt wird.
Wenn man in diesem Satze n — 1 an Stelle von n setzt, so ergiebt sicb daraus unmittelbar:
11.  In jedem der Theilintervalle ^/v, mit Ausnahme des ersten und des letzten, liegt ein Knotenpunkt der Function #n—v
§. 29.
Die Knotenpunkte zusammengesetzter harmonischer
Functionen.
Wir beschliessen diese Betrachtungen iiber die harmonischen Functionen des Intervalles // mit der Ableitung eines Satzes .von Sturm:
Es seien w, n zwei ganze Zahlen, von denen keine negativ ist, und m < »; ferner seien cm, cm+i, . . ., cn beliebige Con-stanten. Die Function
I
(I)             f(x) = cm 0m
verschwindet an den Grenzen a, I des Intervalles ^/, und wir konnen aie eine zusammengesetzte harmonische Function der Strecke ab nennen. Ihre Nullpunkte im Inneren von J sollen aucb bier die Knotenpunkte von f(x) genannt werden.